CORRIGE : Mathématiques - Série:TSS - Durée: 2 heures - Coef: 1 rﬁ
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Ewencice | o ... S poiwte &5

1. Calculons les limites suivantes :

a. lim (—x*+2v+5)= lim (—x’)=—(-00) =+

xX— — 00

lim (—x®+2x+5)=+0 (0,75pt)

b limx2+x—6 _ 2242-6 _0 g
'x—>2 x—2 2—2 0

Factorisons I'expression x* + x — 6
Premiére méthode :

Posons x> +x—6=0
A=b>—4ac=1>—4(1)(-6) =25

=—19—JZ=—1—\/E_—1—5=—6=_3

* 2a 200 T 2 2
. =—b+ﬁ=—1+ﬁ=_1+5=i=2
2 2a 2(1) 2 2

Donc x> +x—6= (x+3)(x— 2)
Deuxiéme méthode : Division eucludienne

¥ 4+x—6 x—=2

= +2x x+3
3x—6
—3x+6
00

Donc x> +x—6= (x+3)(x—2)
Troisiéme méthode : Tableau d'Horner

1 1 -6
2 2 6
1 3 0

Donc x* +x—6=(x+3)(x—2)

2 — —
fim 2 4x=6 o G436 =2) _p i) 2025
x-2 x—2 x—2 x—2 x—2
2 —
limm=5(lpt)
x-2 x—z

x+1_2+1 _ 3

i - -
Y2227

Etudions le signe de x — 2

Posons x—2=0
x—2=0=>x=2
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) - 0 +
lim L= 3 4o
-2t x—=2  0F
lim XL — 4o (0,75pt)
x_)2+x_

2. Déterminons la fonction dérivée /' de la fonction fdans chacun des cas qui suivent :

a.f(x)z%x4+3x2—%x+5:>f'(x):5x3+6x_%
f'(x)=5x3+6x—% (0,75 pt)
_x*—4
b. fx)= 2x+3
()= 2x(2x+3) —2(x*—4) _ 4’ +6x =22 +8 _ 2’ +6x+8
(2x+3)* (2x+3)° (2x+3)*

2
fo):w (1pt)

(2x+3)

c. f(x)=0x+ 1)5
F(x)=5%x30Bx+D*'=156x+1)" = £'(x) = 15Gx + 1)*
f(x)=15@x+1)* (0,75 pt)

EWONCUEC & ¢ ... S pocuts &5

1. On donne le polynome p(x) =x>+3x" —4x—12.
a. Justifions que : p(x) = (x + 3)(x + 2)(x - 2)
(x + 3)(x + 2)(x — 2) = (x + 3)(x2 — 4) =x’+3x" —4x— 12 =p(x)
p(x)=(x+3)(x+2)(x—2) (1,5 pr)
b. Résolvons, dans R, I'¢quation p(x) =0
p(x)=0z (x+3)(x+2)(x—2)=0zx+3=00ux+2=00ux—2=0
= x=—3oux=—2oux=2
S§=1{-3; —2;2/ (1pt)
2. Résolvons, dans R, les équations suivantes :
a. 2(lnx)’ = 3lnx+1=0 D, =]0; + ool
Posons Inx = ¢
Onaura:2f—3t+1=0; a=2,b=—3,c=1
c 1

a+b+c=2-3+1=0,donct,=1et t2=;=5

Pourt=1,ona: Inx=1=x=e¢
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1

Pourt=%,ona:lmcz%znc:e2

1
S= Iez;eI

(1,5 pt)

b.e¥—e*=0

Premiére méthode

€3x—€2x:0@€2x(€x—l):0

ezx(ex—l)=0:> VXxER,e®>0donce —1=0

ef—1=0=¢e*=1=x=In1=0

S={0} (1pt)

Deuxiéme méthode : changement de variable

PROYLEME © ..................ccccooooeoeeeeeeeee 10 pointe e

On considere la fonction fdéfinie sur R par : f (x) =—x+3x—2

1. Déterminons les limites de f‘aux bornes de son domaine de définition D,

Df=]—00; +oo[ (0,5 pt)

lim £(x)= lim (-x*+3x—2)= lim (=)

lil_n f(x)=+oo (1pt)

lim f(x)=

x>+

:—(—oo)3z+oo

lim (—x*+3x—2)= lim (-x')=—(+®)’=-
x—+ o X— + 00

lim f(x)=—oc0 (1pt)

x— 400

2. Calculons f'(x) puis dressons le tableau des variations de fsur D p

f(x)=—x3+3x—2=>f’(x)=—3x2+3

f(x)==3x2+3 (1pt)

Posons /"(x) =0
f(X)=0= -3x’4+3=0= -3x’=-3=x’=1=x=—1loux=1
Tableau des variations de fsur D, (1,5 pt)
X — -1 1 + oo
I I
S/ (x) - 0 0 -
| I
+ 0
f(x) \ / \
—4 — oo

f=)==(=1P +3(-1)-2=1-3-2=—4
fO=—1+301-2=-14+3-2=0
3. Déterminons une équation de la tangente (T ) a la courbe (Cf) de fen son point
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d'abscisse x, = 0.
(T): y =f'(x0)(x _xo) +f(xo)
y=£(0)(x=0)+7(0)
F(0)=-30)°+3=3 ; f0)=—0"+3(0)—2=-2
(7): y=1"0)(x=0) +1(0)=3x -2
(T): y=3x—2 (1pt)
4. a. Recopions et complétons le tableau ci-dessous : (2,5 pts)

-2 -1 0 1 2

X
f () 0 —4 -2 0 —4

f(=2)=—(-2°+3(-2)-2=8-6-2=0
f=)==(=17+3(-1)-2=1-3-2=—4

7(0)==0*+3(0)—2=-2

fO)=-1°+301)-2=-143-2=0
f)=-2"+302)-2=-8+6-2=—4

b. Tragons la courbe (C f) de fetla tangente (T ) dans un repére convenable et avec
soin. (1,5 pt)
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